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ΑΛΓΕΒΡΑ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  

3ο ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  
(3ο Κεφάλαιο (τριγωνομετρία) 3.1 – 3.5) 

 

ΘΕΜΑ 1ο 

Α.1] Συμπληρώστε τα κενά: 

α) συν𝑥 = συνϑ ⇒
ຕ

𝑥 = ___________
ή

𝑥 = ___________
  , κ ∈ ℤ. 

β) εφ𝑥 = −εφϑ ⇒ εφ𝑥 = εφ_____ ⇒ 𝑥 = _____________ , κ ∈ ℤ. 

γ) εφ𝑥 ⋅ σφ𝑥 = _____ 

δ) ημ𝑥 = ημϑ ⇒
ຕ

𝑥 = ___________
ή

𝑥 = ___________
  , κ ∈ ℤ. 

ε) ημ(π + 𝑥) = ________ 

στ) εφ(π − 𝑥) = ________ 

(Μονάδες 9) 

Α.2] Χαρακτηρίστε τις προτάσεις με ένα Σ, αν είναι σωστές, ή με ένα Λ, αν είναι 
λανθασμένες. 

α) Η εξίσωση ημ𝑥 = − 3

5
 είναι αδύνατη. 

β) Οι αντίθετες γωνίες έχουν το ίδιο ημίτονο και αντίθετους όλους τους 
άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς. 

γ) Οι τριγωνομετρικοί αριθμοί εφω και σφω είναι ομόσημοι. 

δ) Ισχύει ότι ημ2ω + 1

1+εφ2ω
= 1. 

ε) Οι λύσεις της εξίσωσης συν𝑥 = 0 είναι οι 2κπ + π

2
 , κ ∈ ℤ. 

στ) Η συνάρτηση 𝑓 (𝑥) = 3

ημ𝑥
 έχει πεδίο ορισμού όλο το ℝ. 

ζ) Ισχύει ότι συνป
π

2
+ ωผ = −ημω. 

η) Η συνάρτηση 𝑓 (𝑥) = 3

2
ημ𝑥 έχει μέγιστη τιμή το 1. 

θ) Η συνάρτηση 𝑓 (𝑥) = ημ𝑥 είναι άρτια. 
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ι) Αν 𝛫 = 2συν𝑥 + 5, η μέγιστη τιμή του 𝛫  είναι 7. 

(Μονάδες 10) 

Α.3] Λύστε τις εξισώσεις: 

i)  ημ𝑥 = −1       ii)  εφ𝑥 = 1       iii)  √2συν𝑥 − 1 = 0       iv)  3συν𝑥 + 4 = 0 

(Μονάδες 6) 

 

ΘΕΜΑ 2ο 

Β.1] Δίνεται η συνάρτηση 𝑓 (𝑥) = 3ημ
2

x
. 

α) Να βρείτε μια περίοδο 𝛵  της 𝑓 . 

β) Ποια είναι η μέγιστη και ποια η ελάχιστη τιμή της 𝑓 . 

γ) Σχεδιάστε τη 𝐶𝑓  της 𝑓  και τη 𝐶𝑔 της 𝑔(𝑥) = −𝑓(𝑥). 

δ) Λύστε την εξίσωση 𝑓(𝑥) =
3

2
. 

(Μονάδες 12) 
(4+2+2+4) 

Β.2] α)  Να αποδείξετε ότι ισχύει: 

1 − 2συν𝑥

ημ2𝑥
−

1 − 3συν𝑥

1 − συν𝑥
= 3σφ2𝑥 

β)  Να λύσετε την εξίσωση: 

1 − 2συν𝑥

ημ2𝑥
−

1 − 3συν𝑥

1 − συν𝑥
= 3 

(Μονάδες 6) 
(3+3) 

Β.3] Λύστε τις εξισώσεις: 

i)  √3 ⋅ σφ𝑥 = −1 

ii)  ๟σφ𝑥 − √3๠(συν𝑥 − 2) = 0 
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iii)  6ημ ๟2𝑥 −
π

6๠ − 3 = 0 

iv)  συν ๟𝑥 −
π

3๠ − συν ๟𝑥 +
π

4๠ = 0 

v)  εφ3𝑥 = εφ ๟𝑥 −
π

6๠ 

vi)  √3 ⋅ εφ ๟𝑥 −
π

3๠ + 1 = 0 

vii)  2√3 ⋅ συν ๟
π

4
− 4𝑥๠ + 3 = 0 

(Μονάδες 12) 

 

ΘΕΜΑ 3ο 
Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 1 − 2ημ3𝑥. 

α) Υπολογίστε τις τιμές 𝑓(0), 𝑓 ป− π

3ผ, 𝑓ป
π

3ผ και 𝑓 ป
π

2ผ. 

β) Να δείξετε ότι −1 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 3. 

γ) Λύστε την εξίσωση 𝑓(𝑥) = 0. 

δ) Υπολογίστε την τιμή της παράστασης: 

𝛢 =
ημ ๟

13π
2

+ ω๠ ⋅ συν ๟
27π

2
− ω๠ ⋅ εφ ๟

37π
2

− ω๠ ⋅ σφ ๟
43π

2
− ω๠

ημ ๟
23π

2
− ω๠ ⋅ συν ๟

29π
2

+ ω๠ ⋅ εφ ๟
35π

2
− ω๠ ⋅ σφ ๟

41π
2

− ω๠

 

Έπειτα, λύστε την εξίσωση 𝑓(𝑥) = 𝐴. 

(Μονάδες 25) 
(4+6+7+8) 

 

ΘΕΜΑ 4ο 
Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = ημ(π − 3𝑥) + συνป

π

2
− 3𝑥ผ. 

α) Φέρτε την 𝑓  στη μορφή 𝑓 (𝑥) = 𝜌 ⋅ ημω𝑥. Έπειτα, βρείτε max, min και T της 𝑓 . 

β) Σχεδιάστε τη 𝐶𝑓 . 
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γ) Λύστε την εξίσωση 𝑓(𝑥) = √2. 

δ) Θεωρώ τη γωνία ωล, με 0 < ω < π

2
 , και ισχύει 3συν2ω + 10ημω − 6 = 0. 

Βρείτε όλους τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της ωล. 

(Μονάδες 20) 

 

Καλή επιτυχία!!! 

 

 

 

 

 

* Το διαγώνισμα επιμελήθηκε ψηφιακά ο μαθητής μας, Μπαλακτσής Χρήστος. 


