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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Ο.Π.  Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΘΕΜΑ  Α: 

Α1]Έστω  μια  συνάρτηση  f  η  οποία  είναι  ορισμένη  σε  ένα  κλειστό  διάστημα [α,β].Αν  

 η f  είναι  συνεχής  στο [α,β] και 

 f(α)≠f(β) 

τότε  να  αποδείξετε  ότι  για  κάθε  αριθμό  η  μεταξύ  των  f(α)  και  f(β) υπάρχει  ένα  

τουλάχιστον  xo (α,β ) τέτοιος  ώστε  f(xo)=η. 

(6 Μονάδες) 

Α2]α)Να  διατυπώσετε  το  θεώρημα  Μέσης  Τιμής  του  Lagrange και  τη  γεωμετρική  του  

ερμηνεία(+σχήμα). 

β)Να  διατυπώσετε  το  Θεώρημα  Μέγιστης  Ελάχιστης  Τιμής. 

γ)Να  διατυπώσετε  το  Θεώρημα  Rolle  και  να  αναφέρετε  τη  γεωμετρική  του  

ερμηνεία(+σχήμα). 

(3+2+3=8 Μονάδες) 

Α3]Να  χαρακτηρίσετε  τις  παρακάτω  προτάσεις  με  Σ(Σωστό)ή  Λ(Λάθος). 

1.Το  σύνολο  τιμών  κάθε  συνάρτησης  f είναι  το  σύνολο  f(A )των  τετμημένων  των  

σημείων  της  Cf. 

2. Αν  f(α) f(β) και η f παίρνει όλες τις ενδιάμεσες τιμές μεταξύ f(α) και f(β), τότε  f είναι 

συνεχής στο [α,β] 

3.Αν x1 , x2 διαδοχικές ρίζες της συνεχούς συνάρτησης f  τότε στο διάστημα (x1,x2) είναι 

f(x)>0  ή f(x)<0 

4.Mια συνεχής συνάρτηση f  με σύνολο τιμών το  έχει μία τουλάχιστον ρίζα. 

5.Aν η συνάρτηση f είναι συνεχής και γνησίως φθίνουσα στο διάστημα [α, β], τότε το 

σύνολο τιμών της είναι [f (β), f (α)]. 

6.Μια συνεχής συνάρτηση f διατηρεί πρόσημο σε καθένα από τα διαστήματα στα οποία οι 
διαδοχικές ρίζες της f χωρίζουν το πεδίο 
ορισμού της. 
7.Η εικόνα f(Δ) ενός διαστήματος Δ μέσω μιας συνεχούς και μη σταθερής συνάρτησης f 
είναι διάστημα. 
8. Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστημα [α, β] και υπάρχει xο(α,β) τέτοιο ώστε 
f(xο )=0, τότε κατ’ ανάγκη θα ισχύει f(α)*f(β)<0. 

                        (8 Μονάδες) 
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Α4] Αν η συνάρτηση  είναι συνεχής στο διάστημα  και δύο φορές παραγωγίσιμη 

στο  και ισχύει  με , τότε 

υπάρχει . 

Επιλογή μίας απάντησης. 

 A.  
 

 B.  
 

 Γ.  
 

 
Δ. Τίποτα από τα προηγούμενα 

 

(3 Μονάδες) 
 
ΘΕΜΑ  Β: 

Δίνεται  η  συνάρτηση   ( ) ( 1) ( 1)xf x x e x      . 

B1]Να  αποδείξετε  ότι  η  εξίσωση  f(x)=0 έχει  τουλάχιστον  μία  ρίζα  1 (0,2)x  . 

B2]Nα  αποδείξετε  ότι και  ο  αριθμός  1x είναι  ρίζα της  f(x). 

B3]Nα  αποδείξετε  ότι  υπάρχει xo 1 1( , )x x   τέτοιο  ώστε : 

   2'( ) 3 ( ) 0f xo xo f xo   . 

 
(6+8+11=25 ΜΟΝ) 

ΘΕΜΑ  Γ: 

 
(4+5+4+4+3+5=25  MON) 
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ΘΕΜΑ  Δ: 
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Δ1]Να  αποδείξετε  ότι  η  συνάρτηση  ( ) ( ) 2g x f x   διατηρεί  σταθερό  πρόσημο  στο 

(0, ]
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
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Δ2]Να  αποδείξετε  ότι ( ) 2, (0, ]
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f x x x

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Δ3]Να  βρείτε  το  σύνολο  τιμών  της  f. 

Δ4]Υπολογίστε  το  όριο  
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 (7+6+5+7=25 MON) 


